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Exercice 1:

Calculer les limites éventuelles suivantes :

(1) lim
(tan 3x)2

(4) H

1_ COS X

cos 3x _ cos x
m

*->o x"

(6) lim
sin 2x _ 1

- cos2x
A

(9) lim
sin 3x

1_ cos x

x tan x _ x
(2) lim---
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( 2

*-ÿ» x" COS X

. + cos x _ 3

(7) lim(x - 1)tan
X_>1 v2 y

(10) lim
1_2sin M

1+ cos 4x

(8) lim (1+ sin x)tan2

Exercice 2 :

Soit f(x) = cos2 3x _ sin2 x et g(x) = 2 cos x _ 2 cos3 x .

1) Montrer que / et g sont dérivables sur IR et calculer f'(x)et g'(x).
2) Calculer g(n-x) . Que peut-on conclure.

I 44 I3) Montrer qu'on peut étudier gsur |ÿ0,—j .

f(x) + g(x) _ 1

_ 3x
4) Calculer lim

n
X-> —

3

Exercice 3 :

I n 71 1 r,
tanx_sinx

On considère la fonction /définie sur 1— 1 par : f U) =-j-> si x ÿ 0 et/(0) = 0.
2 2 x

1) Etudier la continuité et la dérivabilité de / en 0.
2) Etudier la parité de /.

3) Montrer que / est dérivable sur
n TZ

J- 2 ' 2 L \{0} et calculer sa dérivée.
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:Exercice 4 :

On considère la fonction / définie par : /(x) = sin2x_2cosx et on note sa courbe

représentative dans unrepère orthonormé (0,T,f) (unité 2 cm).

1) Comparer f(n-x) et /(x) puis montrer qu'on peut étudier / sur •

r n 3ti12) Etudier / et représenter la partie de <ëo de <0sur y •

r n 3Jil3) Soit g la fonction définie sur Par :

2 cos' x 1-n"g(x) =---, si x e I-
1+ sin x 2

1 r -nÿ

= g
rsn

v 2 y
= 0

r ?! 3 ji i
a) Montrer que gest continue sur j .

b) Etudier la dérivabilité de g.

r ?! 3 7i ic) Montrer que pour tout xe — ,—j g(x) = -/(x) puis construire ISg.

Txercice 5 :

aosf fSoit /la fonction définie par : /(x) =-et on note ÿsa courbe représentative dans
cos 2x

unrepère orthonormé (0,7,7*).

1) Montrer que le point A( — ,0) est un centre de symétrie de

2) Montrer que / est dérivable sur son ensemble de définition et que :
sin x(l + 2 cos2 x)

f'(x) =
cos2 (2x)

3) Montrer qu'il suffit d'étudier / sur ÿ D
f •

4) Etudier /et tracer la partie de *7 dans [-71.71] .
5) Déterminer les équations des tangentes à *7aux points d'ordonnées 1.

Txercice 6 :

Soit /la fonction définie par /(x) = 2 c°7 x - 2n/3 sin x cos x .

TC
N

1) Montrer que pour tout réelx, /(x) =2cos 2x + —
3
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\ . 71 k 71
2) Montrer que pour tout k e Z, la droite Ak :x= — + — est un axe de symétrie de ySf

puis montrer qu'il suffit d'étudier f sur •

. . 7t 1
3) Etudier f et tracer la partie de % dans |ÿ_g~'"g"! •

4) Soit g(x) = —j=— -,re"j . Préciser Dg puis étudier get tracer sa
ÿ/3 cos 2x + sin 2x ] 6 6 [

courbe dans un nouveau repère orthonormé.
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